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সংখয্াতত্তব্ত বহুলভােৱ অধয্য়ন কৰা এিবধ সংখয্া হ’ল
িনখঁুত সংখয্া বা িনেপাটল সংখয্া (perfect number)। ইয়াৰ
িবষেয় অধয্য়ন পৰ্থেম েকিতয়া ৈহিছল েসয়া সিঠকৈক জনা
নাযায়। তথািপ এই কথা ক’ব পািৰ েয সংখয্া সমব্েন্ধ মানুহৰ
েকৗতুহল েযিতয়াৰ পৰাই আৰম্ভ হ’ল িঠক েতেন সময়েতই
িনখঁুত সংখয্া বা অনয্ সংখয্া িকছুমানৰ অধয্য়েনা আৰম্ভ হয়।
বহুেত ধাৰণা কেৰ েয পৰ্াচীন ইিজপ্তীয়সকেল এই সংখয্ােবাৰৰ
িবষেয় িকছু জািনিছল। িবেশষৈক েতওঁেলােক বয্ৱহাৰ কৰা গণনা
পদ্ধিতৰ েযােগিদ। এই সংখয্ােবাৰ পাইথােগাৰাছ (Pythagoras)
আৰু েতওঁ িশষয্সকেলও অধয্য়ন কৰা কথা জািনব পৰা যায়।
পাইথােগাৰীয়সকেল িনখুঁত সংখয্ােবাৰ অধয্য়ন কিৰিছল িবেশষৈক
ইয়াৰ ৰহসয্ময় ৈবিশষ্টয্েবাৰৰ বােব। িনখুঁত সংখয্াৰ কৰ্মিবকাশৰ
িবষেয় আৰু িকছু কথা উেল্লখ কৰাৰ আগেত আিম ইয়াৰ সংজ্ঞা
িদ ল’ব িবচািৰেছাঁ। িনখুঁত সংখয্াৰ সংজ্ঞা ভাজকৰ (divisor)
ওপৰত িভিত্ত কিৰ িদয়া হয়। ইয়াৰ উপিৰ পৰ্কৃত উৎপাদকসমূহৰ
(aliquot part) েযাগফলৰ (aliquot sum) ৰ ওপৰত িভিত্ত
কিৰও িদয়া হয়। উদাহৰণসব্ৰূেপ, ১০ সংখয্ােটাৰ বােব aliquot
sum হ’ব ১ + ২ + ৫ = ৮।

িনখঁুত সংখয্াৰ সংজ্ঞা: এটা সংখয্াক িনখুঁত সংখয্া বুিল েকাৱা
হয় যিদ েসই সংখয্ােটাৰ aliquot sum সংখয্ােটাৰ সমান।

অথর্াৎ, ওপৰত উেল্লখ কৰা ১০ সংখয্ােটা এটা িনখুঁত সংখয্া
নহয়। অথর্াৎ িনখুঁত সংখয্া হ’ল এেন এটা সংখয্া যাক তাৰ পৰ্কৃত
ভাজকসমূহৰ (proper divisors) েযাগফল িহচােপ পৰ্কাশ কিৰব
পািৰ। (সংখয্া এটা িনেজই িনজৰ ভাজক যিদও পৰ্কৃত ভাজক
নহয়।) উদাহৰণসব্ৰূেপ, ৬ সংখয্ােটা আটাইতৈক সৰু িনখুঁত

সংখয্া। ইয়াৰ পৰ্কৃত ভাজকেবাৰ হ’ল ১, ২, আৰু ৩। েসইদেৰ,
২৮ সংখয্ােটােৱা এটা িনখুঁত সংখয্া। ইয়াৰ পৰ্কৃত ভাজকেবাৰ
হ’ল ১, ২, ৪, ৭, আৰু ১৪। তৃতীয় আৰু চতুথর্ িনখুঁত সংখয্া
দুটা হ’ল যথাকৰ্েম ৪৯৬ আৰু ৮১২৮। এই দুটা সংখয্াক িকদেৰ
পৰ্কৃত ভাজকৰ েযাগফল িহচােপ পৰ্কাশ কিৰব পািৰ তাক তলত
েদখুৱাইেছাঁ।

৪৯৬ = ১ + ২ + ৪ + ৮ + ১৬ + ৩১ + ৬২ + ১২৪ + ২৪৮।

৮১২৮ = ১ + ২ + ৪ + ৮ + ১৬ + ৩২ + ৬৪ + ১২৭

+ ২৫৪ + ৫০৮ + ১০১৬ + ২০৩২ + ৪০৬৪।

পৰ্াচীন গৰ্ীক গিণতজ্ঞসকেল ওপৰত উেল্লখ কৰা পৰ্থম চািৰটা
(৬, ২৮, ৪৯৬,৮১২৮) িনখুঁত সংখয্াৰ িবষেয়েহ জািনিছল। এই
িনখুঁত সংখয্ােকইটা েকিতয়া আৰু েকােন আিৱষ্কাৰ কিৰিছল েসয়া
সিঠকৈক জনা নাযায়।

িনখুঁত সংখয্া সমব্ন্ধীয় পৰ্থমেটা গািণিতক ফলাফল েপাৱা যায়
ইউিক্লডৰ ‘এিলেমণ্টছ’ নামৰ গৰ্ন্থত। তথয্ অনুসিৰ ইউিক্লডৰ
এিলেমণ্টছৰ Proposition ৩৬ (Book IX) ত িনখুঁত সংখয্াৰ
িবষেয় এইদেৰ েপাৱা যায়– “If as many numbers as are
please beginning from a unit be set out continuously
in double proportion, until the sum of all becomes a
prime, and if the sum multiplied into the last make
some number, the product will be perfect.”

ইউিক্লেড Proposition ৩৬ ত উেল্লখ কৰা ‘double pro-
portion’ শŀ দুটাই েশৰ্ণীেটাত সংখয্ােবাৰ দুগুণৈক বািঢ় েযাৱাৰ
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কথা বুজাইেছ। অথর্াৎ যিদ আিম িদব্তীয় িনখুঁত সংখয্ােটাৰ বােব
চাওঁ, ১ + ২ + ৪ = ৭। আৰু ৭ এটা েমৗিলক সংখয্া, লগেত
৭ ৰ লগত েশষৰ সংখয্ােটা পূৰণ কিৰেল (েশষৰ সংখয্ােটা ৪)
৭ × ৪ = ২৮ পাম, য’ত ২৮ এটা িনখঁুত সংখয্া। েসইদেৰ আিম
অনয্ এটা উদাহৰণ ল’ব পােৰাঁ: ১ + ২ + ৪ + ৮ + ১৬ = ৩১।
৩১ এটা েমৗিলক সংখয্া আৰু ইয়াৰ লগত েশষৰ সংখয্ােটা পূৰণ
কিৰেল (েশষৰ সংখয্ােটা ১৬), ৩১×১৬ = ৪৯৬ পাম, য’ত ৪৯৬
এটা িনখুঁত সংখয্া।

সহজ ভাষাত, িনখুঁত সংখয্াৰ ভাজকেবাৰত সংখয্া-েশৰ্ণীৰ এক
িনয়মীয়া সােজান স্পষ্টভােব েদখা যায়। ১-েৰ আৰম্ভ ৈহ দুগুণৈক
বািঢ় ৈগ ৈগ এটা েমৗিলক সংখয্া পায়ৈগ; তাৰ িপছত আেকৗ
দুগুণৈক বািঢ় যায়। ইয়াত েপাৱা েমৗিলক সংখয্ােটা ২n − ১
আকােৰ পৰ্কাশ কিৰব পািৰ, য’ত n িনেজও এটা েমৗিলক
সংখয্া। এই ধৰণৰ েমৗিলক সংখয্াক মািছর্ন েমৗিলক (Mersenne
prime) বুিল েকাৱা হয়। মািছর্ন নামেটা আিহেছ ১৭ শিতকাৰ
এজন গিণতজ্ঞ েমিৰন মািছর্নৰ (Marin Mersenne) পৰা।
মািছর্ন েমৗিলক সংখয্াৰ লগত (যুগ্ম) িনখুঁত সংখয্াৰ এটা অিত
সুন্দৰ সমব্ন্ধ আেছ। ইয়াৰ িবষেয় আিম এই পৰ্বন্ধৰ েশষৰ ফােল
আেলাচনা কিৰেছাঁ।

পাইথােগাৰীয়সকলৰ পৰা আিম জােনা েয ১, ২, ৪,৮, ১৬, . . .
এইদেৰ দুগুণৈক বািঢ় েযাৱা েশৰ্ণী এটাৰ (গুেণাত্তৰ েশৰ্ণী) েযাগফল
তলত উেল্লখ কৰা দেৰ পৰ্কাশ কিৰব পািৰ:

১ + ২ + ৪ + · · ·+ ২k−১ = ২k − ১।

ইয়াৰ সহায়ত আিম ইউিক্লেড আগবেঢ়াৱা Proposition ৩৬ ক
গািণিতকভােব তলত িদয়া ধৰেণ পৰ্কাশ কিৰব পােৰা:

যিদ k > ১ ৰ বােব ২k − ১ েমৗিলক হয়, েতিতয়া
২k−১(২k − ১) এটা িনখুঁত সংখয্া।

উেল্লখেযাগয্ েয সকেলা িনখুঁত সংখয্াই িতৰ্ভুজাকাৰ সংখয্া আৰু
েসইেবাৰক কৰ্িমক সব্াভািৱক সংখয্াৰ েযাগফল িহচােপ পৰ্কাশ
কিৰব পািৰ। উদাহৰণসব্ৰূেপ:

৬ = ১ + ২ + ৩,

২৮ = ১ + ২ + ৩ + ৪ + ৫ + ৬ + ৭,

৪৯৬ = ১ + ২ + ৩ + ৪ + ৫ + ৬ + · · ·+ ৬৩,

ইতয্ািদ।

িনখঁুত সংখয্ােবাৰৰ আৰু এটা আকষর্ণীয় ৈবিশষ্টয্ আেছ। িনখুঁত
সংখয্াৰ আটাইেবাৰ ভাজকৰ (পৰ্কৃত ভাজকেবাৰ আৰু সংখয্ােটা
িনেজ) অেনয্ানকৰ (reciprocal) সমিষ্ট সদায় ২। েযেন:

১
১ +

১
২ +

১
৩ +

১
৬ = ২,

১
১ +

১
২ +

১
৪ +

১
৭ +

১
১৪ +

১
২৮ = ২,

ইতয্ািদ।

িনখুঁত সংখয্ােবাৰৰ মাজত অসংখয্ আেমাদজনক ৈবিশষ্টয্
েদিখবৈল েপাৱা যায়। আন েকইটামান েতেনকুৱা িকছু সাধাৰণ
বা সহজ উদাহৰণ হ’ল: x৩ + ১ ৰূপত পৰ্কাশ কিৰব পৰা মাতৰ্
এটাই যুগ্ম িনখুঁত সংখয্া আেছ। েসইেটা হ’ল ২৮। েসইদেৰ ২৮
হ’ল একমাতৰ্ যুগ্ম িনখুঁত সংখয্া যাক দুটা ধনাত্মক সংখয্াৰ ঘনকৰ
েযাগফল (২৮ = ১৩ + ৩৩) িহচােপ পৰ্কাশ কিৰব পািৰ।

বহু শিতকাজুিৰ দাশর্িনকসকেল িনখুঁত সংখয্াৰ গািণিতক
ৈবিশষ্টয্েবাৰতৈক ইয়াৰ ৰহসয্ময় ৈবিশষ্টয্ বা ধমর্ীয় েকতেবাৰ
কথাতেহ েবিছ গুৰুতব্ িদিছল। উদাহৰণসব্ৰূেপ, েছইণ্ট আগিষ্টেন
(Saint Augustine) বণর্না কিৰিছল েয যিদও ঈশব্েৰ এেকলেগ
পৃিথৱীখন সৃিষ্ট কিৰব পািৰেলেহঁেতন, েতওঁ ৬ িদন ল’বৈল পছন্দ
কিৰিছল, িকয়েনা কামেটাৰ িনখুঁততাৰ পৰ্তীক নমব্ৰ ৬। িঠক
েসইদেৰ পুৰিণ িনয়মৰ পৰ্াৰিম্ভক ভাষয্কাৰসকেল যুিক্ত িদিছল েয
িবশব্বৰ্হ্মাণ্ডৰ িনখুঁততা ২৮ ৰ দব্াৰা পৰ্িতিনিধতব্ কৰা হয়, িকয়েনা
চন্দৰ্ক পৃিথৱীৰ চািৰওফােল ঘূিৰবৈল পৰ্েয়াজন েহাৱা সময় হ’ল
২৮ িদন।

িনখুঁত সংখয্াৰ েক্ষতৰ্ত িদব্তীয় গুৰতব্পূণর্ অধয্য়ন আগবঢ়ায়
িনেকামাকাচ (Nicomachus of Gerasa ) নামৰ অনয্ এজন
গিণতজ্ঞই। পৰ্ায় ১০০ চনৰ সময়ত িনেকামাকােচ েতওঁৰ জনিপৰ্য়
িকতাপ ‘Introduction to Arithmetic’ িলিখ উিলয়ায়।
এই গৰ্ন্থত িনেকামাকােচ সংখয্াসমূহক িনখুঁত সংখয্াৰ আধাৰত
ভাগ (classification) কৰাৰ কথা েপাৱা যায়। িনেকামাকােচ
সংখয্ােবাৰক িতিনটা েশৰ্ণীত ভাগ কিৰিছল।

• সমৃদ্ধ সংখয্া (abundant number)। যাৰ
পৰ্কৃত ভাজকসমূহৰ েযাগফল সংখয্ােটাতৈক ডাঙৰ।
উদাহৰণসব্ৰূেপ, ১২, ইয়াৰ পৰ্কৃত ভাজকসমূহৰ েযাগফল
১৬, (অথর্াৎ ১ + ২ + ৩ + ৪ + ৬ = ১৬ > ১২)।

• অভাৱী সংখয্া (deficient number)। যাৰ পৰ্কৃত
ভাজকসমূহৰ েযাগফল সংখয্ােটাতৈক সৰু। উদাহৰণসব্ৰূেপ
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৯, ইয়াত ৯ পৰ্কৃত ভাজকসমূহৰ েযাগফল ৪, (অথর্াৎ
১ + ৩ = ৪ < ৯)।

• আৰু িনখুঁত সংখয্া।

িনেকামাচােচ উেল্লখ কিৰিছল েয িনখুঁত সংখয্ােবােৰ এটা িনিদর্ষ্ট
কৰ্ম মািন চেল। উদাহৰণসব্ৰূেপ, এটা অংকেৰ গিঠত সংখয্ােবাৰৰ
িভতৰত এটা মাতৰ্ িনখুঁত সংখয্া (৬) আেছ, িঠক েসইদেৰ দুটা
অংকেৰ গিঠত সংখয্াসমূহৰ মাজত অনয্ এটা িনখুঁত সংখয্া (২৮)
আেছ, িতিনটা অংকেৰ গিঠত সংখয্াসমূহৰ মাজত অনয্ এটা িনখুঁত
সংখয্া (৪৯৬) আেছ, েসইদেৰ চািৰটা অংকেৰ গিঠত সংখয্ােবাৰৰ
মাজত অনয্ এটা িনখুঁত সংখয্া (৮১২৮) আেছ, ইতয্ািদ। লগেত
এই চািৰটা িনখুঁত সংখয্াৰ েশষৰ অংকেটাত ৬ আৰু ৮ সাল-
সলিন ৈহ আেছ। ইয়াৰ ওপৰত িভিত্ত কিৰ েতওঁ িনখুঁত সংখয্াৰ
সমব্েন্ধ তলত উেল্লখ কৰা িকছুমান অনুমান বা দাবী কিৰিছল।
আধুিনক ভাষাত েতওঁৰ এই অনুমানেবাৰ আিছল এেনধৰণৰ:

• n সংখয্ক িনখুঁত সংখয্াত n পিৰমাণৰ অংক (digit) থােক।

• সকেলা িনখুঁত সংখয্াই যুগ্ম।

• সকেলা (যুগ্ম) িনখুঁত সংখয্াৰ েশষৰ অংকেটাত ৬ আৰু ৮
কৰ্েম সাল-সলিন কিৰ আেহ।

• সকেলা িনখুঁত সংখয্া ইউিক্লডৰ সূতৰ্েটাৰ সহােয়েৰ েপাৱা
যায়। অথর্াৎ, সকেলা িনখুঁত সংখয্া ২k−১(২k − ১) ৰূপত
থােক, য’ত k > ১ আৰু ২k − ১ এটা েমৗিলক সংখয্া।

• অসংখয্ পিৰমাণৰ িনখুঁত সংখয্া আেছ।

িনেকামাকাচৰ এই পাঁচটা দাবী (assertion) সময়ৰ লেগ লেগ
িকদেৰ পৰ্মাণ ৈহেছ বা অসতয্ বুিল পৰ্িতপন্ন ৈহেছ, েসয়া আিম
আেলাচনা কিৰম। িকন্তু এই মুহূতর্ত আিম চমুৈক উেল্লখ কিৰব
খুিজেছাঁ েয িনেকামাকাচৰ (১) নং আৰু (৩) নং দাবী দুটা সতয্
নহয়। আনহােত, (২), (৪) আৰু (৫) নং এিতয়াও পৰ্মাণহীন
(open questions) ৈহ আেছ।

আৰবীয় গিণতজ্ঞসকলৰ মাজেতা িনখঁুত সংখয্াৰ িবষেয় আগৰ্হ
েদিখবৈল েপাৱা ৈগিছল। তথয্ অনুসিৰ েথিবট ইবন কুৰা (Thabit
ibn Qurra) নামৰ গিণতজ্ঞজেন p েমৗিলক হ’েল ২np এটা
িনখঁুত সংখয্া বুিল উেল্লখ কিৰিছল। ইবন আল হাইথােম (Ibn
al Haytham) ইউিক্লডৰ Proposition ৩৬ৰ িবপৰীত িদশেটা
(converse part) পৰ্মাণ কেৰ। ইছমাইল ইবন ইবৰ্ািহম ইবন
ফালােছ (Ismail ibn Ibrahim ibn Fallus) (১১৯৪− ১২৩৯)
িনেকামাকাচৰ ‘Introduction to arithmetica’ ওপৰত িভিত্ত

কিৰ অধয্য়ন কেৰ। েতওঁ িনেকামাকাচৰ সংখয্াৰ েশৰ্ণী-িবভাগিখিন
গৰ্হণ কিৰিছল যিদও, িনেকামাকাচৰ দেৰ িনখুঁত সংখয্াৰ ৰহসয্
বা িনখুঁত সংখয্াক ভগৱান বা অনয্ কািহনীৰ লগত জিড়ত কৰা
কথােবাৰ গুৰুতব্ িদয়াৰ সলিন ইয়াৰ গািণিতক ৈবিশষ্টয্ৰ ওপৰত
েবিছ গুৰুতব্ িদিছল। ইবন ফালােছ ১০ টা সংখয্াৰ এখন তািলকা
িদিছল আৰু এই আটাইেবাৰ িনখুঁত সংখয্া বুিল দাবী কিৰিছল।
িপছত পৰ্মাণ হয় েয ইয়ােৰ পৰ্থম সাতটা িনখুঁত সংখয্া আিছল।
আৰু বাকী িতিনটা শুদ্ধ নহয়।

১৫ শিতকাৰ ইউেৰাপত িনেকামাকাচৰ দাবীসমূহক সতয্
বুিল িবেবচনা কৰা ৈহিছল। আনিক আৰব বা অনয্ েদশৰ
গিণতজ্ঞসকেল িনখুঁত সংখয্াৰ সম্পকর্ত কৰা অধয্য়নৰ িবষেয়ও
ইউেৰাপীয়সকেল জনা নািছল। বহুেত িবশব্াস কিৰিছল সকেলা
অযুগ্ম সংখয্া (k) বােব ২k−১(২k − ১) িনখুঁত হয়। ১৫০৯
চনত চালর্চ িড েবােভলচ (Charles de Bovelles) নামৰ
এজন ধমর্তত্তব্িবদ (theologian) আৰু দাশর্িনেক িনখুঁত সংখয্াৰ
সম্পকর্ত এখন গৰ্ন্থ পৰ্কাশ কেৰ। উক্ত গৰ্ন্থত েতওঁ ইউিক্লডৰ সূতৰ্
২k−১(২k − ১) এ সকেলা অযুগ্ম সংখয্া k ৰ বােব িনখুঁত সংখয্া
িদেয় বুিল উেল্লখ কিৰিছল (িযেটা সতয্ নহয়)।

১৪৬১ চনত িলখা এখন পাণু্ডিলিপত (manuscript) পঞ্চম
িনখুঁত সংখয্ােটা আিৱষ্কাৰ হয়। এই এেকটা সংখয্া অনয্ এখন
পাণু্ডিলিপেতা েপাৱা যায় আৰু েসইজন েলখকেৰ অনয্ এখন
পাণু্ডিলিপ েপাৱা যায় ১৪৬০ চনত, য’ত েতওঁ পঞ্চম আৰু ষষ্ঠ
িনখুঁত সংখয্া দুটাৰ কথা উেল্লখ কিৰেছ। এই েলখকজনৰ িবষেয়
বৰ েবিছ কথা েপাৱা েহাৱা নািছল।

১৫৩৬ চনত হুদালিৰচাছ েৰিগউেচ (Hudalrichus Regius)
িনখুঁত সংখয্াৰ সম্পকর্ত থকা এটা বহুিদনীয়া ভুল ধাৰণা পৰ্মাণ
কিৰবৈল সক্ষম হয়। েতওঁ েদখুৱায় েয ২১১ − ১ = ২০৪৭ =

২৩ × ৮৯, আৰু ইয়াৰ সহায়ত েতওঁ েদখুওৱাবৈল সক্ষম হয়
েয ২p−১(২p − ১) সকেলা েমৗিলক সংখয্াৰ বােব িনখুঁত সংখয্া
নহয়। িযেটা ইয়াৰ আগৰ গিণতজ্ঞ আৰু অনয্ েলাকসকেল েমৗিলক
সংখয্া হয় বুিল িবশব্াস কিৰিছল। েতওঁ লগেত েদখুৱায় েয
২১৩ − ১ = ৮১৯১ এটা েমৗিলক সংখয্া। গিতেক ইয়াৰ দব্াৰা
েতওঁ ২১২(২১৩ − ১) = ৩৩৫৫০৩৩৬ সংখয্ােটা িনখুঁত সংখয্া
বুিল দািঙ ধিৰবৈল সক্ষম হয়। অথর্াৎ, এইেটােৱই হ’ল পঞ্চমেটা
শুদ্ধ িনখুঁত সংখয্া।

ইয়াৰ পৰা এইেটা কথা স্পষ্ট ৈহ পেৰ েয p েমৗিলক হ’েলও
২p−১ েমৗিলক নহ’বও পােৰ, িকন্তু ২p−১ েমৗিলক হ’বৈল হ’েল
p েমৗিলক হ’বই লািগব। এই ধৰণৰ েমৗিলক সংখয্ােক মািছর্ন
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েমৗিলক সংখয্া েবালা হয়। লগেত ই পৰ্মাণ কেৰ েয িনেকামাকাচৰ
পৰ্থম দাবী সতয্ নহয়। অথর্াৎ পঞ্চম িনখুঁত সংখয্ােটাত পাঁচটাতৈক
েবিছ অংক আেছ। J. Scheybl এ ১৫৫০ চনত ইউিক্লডৰ
এিলেমণ্টছখনৰ অনুবাদৰ পাতিনত পঞ্চমেটা িনখুঁত সংখয্াৰ কথা
উেল্লখ কিৰিছল যিদও ১৯৭৭ চন পযর্ন্ত েসয়া অনয্ েলাকৰ
দৃিষ্টেগাচৰ নৈহিছল। িনেকামাকােচ উেল্লখ কৰাৰ িবপৰীেত, পাঁচটা
অংকেৰ গিঠত সংখয্াসমূহত েকােনা িনখুঁত সংখয্া নাই। পঞ্চম
িনখঁুত সংখয্ােটাত থকা অংকৰ সংখয্া ৮ টা। েসইদেৰ ষষ্ঠ িনখুঁত
সংখয্ােটা হ’ল ৮৫৮৯৮৬৯০৫৬, ই িনেকামাকাচৰ তৃতীয় দাবীেটা
সতয্ নহয় বুিল পৰ্মাণ কেৰ। কাৰণ, পঞ্চম আৰু ষষ্ঠ দুেয়াটা
িনখঁুত সংখয্াৰ েশষৰ অংকেটা ৬, অথর্াৎ ইহঁতৰ েক্ষতৰ্ত ৬ আৰু
৮ ৰ সাল-সলিন ঘটা নাই।

েমৗিলক সংখয্াৰ লগত িনখুঁত সংখয্াৰ এটা গুৰুতব্পূণর্ সমব্ন্ধৰ
কথা আিম ইিতমেধয্ আেলাচনা কিৰেছাঁ। অথর্াৎ, পৰ্িতেটা ২p − ১
মািছর্ন েমৗিলক সংখয্াৰ িবপৰীেত এটা িনখুঁত সংখয্া েপাৱা যায়,
েসই কথা আিম ইিতমেধয্ জ্ঞাত। িকন্তু অিধক পিৰমাণৰ িনখুঁত
সংখয্া িবচািৰ উিলওৱােটা েতিতয়াও সহজ নািছল। িবেশষৈক
েকােনা এটা বৃহৎ সংখয্া মািছর্ন েমৗিলক সংখয্া হয়েন নহয় েসয়া
পৰীক্ষা কৰা যেথষ্ট কিঠন।

১৬০৩ চনত, িপেয়েটৰ্া েকটািল্ডেয় (Pietro Cataldi), ৭৫০
তৈক সৰু সকেলা েমৗিলক সংখয্াৰ এখন তািলকা পৰ্স্তুত কিৰিছল।
েকটািল্ডেয় এই তািলকাৰ সহায়ত িনণর্য় কিৰিছল েয ২১৭ − ১
এটা েমৗিলক সংখয্া আৰু ইয়াৰ ফলসব্ৰূেপ, ২১৬(২১৭ − ১) =

৮৫৮৯৮৬৯০৫৬ এটা িনখুঁত সংখয্া। েতওঁ সপ্তমেটা িনখুঁত
সংখয্াও িনণর্য় কিৰবৈল সক্ষম ৈহিছল: ২১৮(২১৯ − ১) =

১৩৭৪৩৮৬৯১৩২৮।

আিম ইিতমেধয্ অনুমান কিৰব পািৰেছাঁ েয িনখুঁত সংখয্াৰ
ইিতহাস অসংখয্ ভুল-তৰ্ুিটেৰ ভিৰ আেছ। েকটাল্ডীেয় দুটা নতুন
িনখঁুত সংখয্া িবচািৰ েপাৱা সব্েতব্ও িকছুমান িমছা দাবী কিৰিছল।
েতওঁ িলিখিছল েয p = ২,৩,৫, ৭, ১৩, ১৭, ১৯, ২৩, ২৯,৩১,৩৭
ৰ বােব ২p−১(২p − ১) েয় িনখুঁত সংখয্া িদেয়। েতওঁ p =

২,৩,৫, ৭, ১৩, ১৭, ১৯ বােব সচাঁ আিছল। এই পৰ্মাণ েতওঁ পৰ্স্তুত
কৰা েমৗিলক সংখয্াৰ তািলকাৰ সহায়ত িদিছল। িকন্তু েতওঁৰ
p = ২৩, ২৯,৩১,৩৭ এই চািৰটা দাবীৰ িভতৰত েকৱল এটােহ
শুদ্ধ আিছল।

বহুেতা গিণতজ্ঞ িনখুঁত সংখয্াৰ সমব্েন্ধ আগৰ্হী আিছল আৰু
ইয়াত অিৰহণা েযাগাবৈল েচষ্টা কিৰিছল। উদাহৰণসব্ৰূেপ, েডকােটর্
১৬৩৮ চনত মািছর্নৈল িনখুঁত সংখয্া সমেন্ধ িলখা িকছু িচিঠ েপাৱা

যায়।

িনখঁুত সংখয্া সমব্ন্ধীয় পৰৱতর্ী িকছু গুৰুতব্পূণর্ অৱদান
আগবঢ়াইিছল ফামর্াই (Pierre de Fermat)। েতওঁ ১৬৩৬
চনত এজন গিণতজ্ঞক ৈকিছল েয েতওঁ িবষয়েটাৰ সম্পকর্ত
কাম কিৰ আেছ। যিদও িনখুঁত সংখয্া সমব্ন্ধীয় সমসয্ােবাৰ অিত
কিঠন আিছল, েতওঁ িবষয়েটাৰ সম্পকর্ত িকছু েলখা পৰ্কাশ কিৰব
িবচািৰিছল। িকন্তু েসয়া েতওঁৰ িলখা নহ’ল। ১৬৪০ চনৰ জুন
মাহত ফামর্াই মািছর্নৈল িচিঠৰ েযােগিদ িনখুঁত সংখয্া সম্পকর্ীয়
েতওঁৰ িকছু আিৱষ্কাৰৰ িবষেয় জনাইিছল। মািছর্নৈল এই পতৰ্খন
িলখাৰ েকইমাহমান িপছেত ফামর্াই আন এজন গিণতজ্ঞৈল এই
সম্পেকর্ পতৰ্ িলিখিছল। েসই পতৰ্খনত েতওঁ আগৰ পতৰ্খনত থকা
ফলাফলৰ এটা সাধাৰণীকৰণ িদিছল, যাক এিতয়া ফামর্াৰ িলটল
উপপাদয্ (Fermat’s Little Theorem) বুিল জনা যায়, িযেয়
েদখুৱায় েয যিদ (p) এটা েমৗিলক সংখয্া আৰু (a) এটা অখণ্ড
সংখয্া, য’ত (a, p) = ১, েতেন্ত ap−১ − ১ ক p েৰ হৰণ যায়।
এয়া িনিশ্চত েয ফামর্াই েতওঁৰ এই উপপাদয্েটা িনখুঁত সংখয্াৰ
সম্পকর্ত কৰা েতওঁৰ অনুসন্ধানৰ ফলসব্ৰূেপ িবচািৰ পাইিছল।

ফামর্াই উপপাদয্েটাৰ িনিচনা এটা িবেশষ ফলাফল বয্ৱহাৰ
কিৰ ১৬৪০ চনৰ জুন মাহত মািছর্নৈল িলখা পতৰ্খনত েকটািল্ডৰ
দুটা দাবী েয সতয্ নহয় েসই কথা ক’বৈল ইিতমেধয্ সক্ষম
ৈহিছল। েতওঁ েদখুৱাইিছল েয ২২৩ − ১ েযৗিগক সংখয্া (অথর্াৎ
২২৩ − ১ = ৪৭ × ১৭৮৪৮১)। আৰু িঠক েসইদেৰই েকটািল্ডেয
উেল্লখ কৰা ২৩৭−১ ও েমৗিলক সংখয্া নহয় (পৰ্কৃতেত ২৩৭−১ =

২২৩ × ৬১৬৩১৮১৭৭)।

ফামর্াই িনখুঁত সংখয্া সমব্ন্ধীয় িযেবাৰ ফলাফল মািছর্নৈল েপৰ্ৰণ
কিৰিছল েসইেবাৰৰ পৰ্িত মািছর্ন অিত আগৰ্হী আিছল। আৰু এই
ফলাফলসমূহৰ ওপৰত িভিত্ত কিৰ েতওঁ েসানকােলই িনজৰ এটা
দাবী পৰ্স্তুত কিৰিছল, িযেটােৱ বহু বছৰ ধিৰ গিণতজ্ঞসকলক
আকিষর্ত কিৰবৈল সক্ষম ৈহিছল। ১৬৪৪ চনত েতওঁ ‘Cogi-
tata Physica Mathematica’ পৰ্কাশ কিৰিছল, য’ত েতওঁ দাবী
কিৰিছল েয p = ২,৩,৫, ৭, ১৩, ১৭, ১৯,৩১,৬৭, ১২৭, ২৫৭ ৰ
বােব ২p − ১ েমৗিলক সংখয্া আৰু েসেয়েহ p ৰ এই মানেবাৰৰ
বােব ২p−১(২p − ১) এটা িনখুঁত সংখয্া হ’ব। আৰু ২৫৭ ৈলেক
p আন েকােনা মানৰ বােব েমৗিলক সংখয্া নাই বুিল েতওঁ উেল্লখ
কিৰিছল। এয়া িনিশ্চত েয মািছর্েন এই ফলাফলেবাৰ পৰীক্ষা কৰা
নািছল।

িনখঁুত সংখয্াৰ সমব্ন্ধীয় গুৰুতব্পূণর্ অৱদান আগবেঢ়াৱা
অনয্ এজন বয্িক্ত আিছল অয়লাৰ। ১৭৩২ চনত েতওঁ
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পৰ্মাণ কেৰ েয অষ্টম িনখুঁত সংখয্ােটা ২৩০(২৩১ − ১) =

২৩০৫৮৪৩০০৮১৩৯৯৫২১২৮। এইেটা ১২৫ বছৰৰ মূৰত
আিৱষৃ্কত পৰ্থমেটা নতুন িনখুঁত সংখয্া আিছল। তাৰ িপছত ১৭৩৮
চনত অয়লােৰ েকটািল্ডৰ অিন্তমেটা দাবী িনষ্পিত্ত কেৰ েযিতয়া
েতওঁ পৰ্মাণ কেৰ েয ২২৯ − ১ েমৗিলক সংখয্া নহয়। েসেয়েহ
এয়া ক’ব পািৰ েয় েকটািল্ডৰ অনুমান খুব ভাল নািছল। লগেত
এইেটা লক্ষয্ কিৰব লািগব েয মািছর্ন এই দুেয়াটা েক্ষতৰ্েত সিঠক
আিছল, িকয়েনা মািছর্নৰ তািলকাত p = ৩১ উেল্লখ আিছল িকন্তু
p = ২৯ েতওঁৰ তািলকাত নািছল।

জীৱনকালত অপৰ্কািশত দুখন পাণু্ডিলিপত, অয়লােৰ ইউিক্লডৰ
ফলাফলৰ িবপৰীত িদশেটা পৰ্মাণ কিৰ েদখুৱাইিছল েয পৰ্িতেটা
যুগ্ম িনখুঁত সংখয্া ২p−১(২p − ১) ৰূপৰ হ’ব লািগব।

অয়লােৰ অযুগ্ম িনখুঁত সংখয্া আেছেন নাই েসই সমসয্ােটাৰ
সম্পকর্ত িকছু আগবািঢ়বৈল েচষ্টা কিৰিছল। অয়লােৰ p = ৪১
আৰু p = ৪৭ ৰ বােব ২p−১(২p − ১) িনখঁুত সংখয্া বুিল দাবী
কিৰিছল। িকন্তু িপছত েতওঁ িনজৰ তৰ্ুিট িবচািৰ পায় আৰু ১৭৫৩
চনত সংেশাধন কেৰ।

মািছর্নৰ তািলকাৰ পৰ্থম তৰ্ুিটেটা ১৮৭৬ চনত লুকােচ
(Edouard Lucas) আিৱষ্কাৰ কিৰিছল। লুকােচ উেল্লখ কিৰিছল
েয ২৬৭ − ১ েমৗিলক সংখয্া নহয়, িকন্তু েতওঁৰ পদ্ধিতেবােৰ
ইয়াৰ েকােনা পৰ্মাণ িদবৈল সক্ষম েহাৱা নািছল। ১৯০৩ চনত
েফৰ্ংক েনলচন ক’েল (Frank Nelson Cole) ২৬৭−১ সংখয্ােটা
েযৗিগক বুিল পৰ্মাণ কিৰবৈল সক্ষম হয়। েসই বছৰৰ অেক্টাবৰ
মাহত American Mathematical Society ৰ এখন সভাত
বৃহৎ সংখয্ক েলাকৰ উপিস্থিতত েতওঁ ‘On the factoriza-
tion of Large Numbers’ শীষর্ক এখন গেৱষণা-পতৰ্ উপস্থাপন
কিৰিছল। বহুেত এইেটা গিণত জগতৰ আচহুৱা ‘বকৃ্ততা’সমূহৰ
িভতৰত এটা বুিল উেল্লখ কেৰ। েসইিদনা েতওঁ েব্লকব’ডর্ত পৰ্থেম
২৬৭ − ১ = ১৪৭৫৭৩৯৫২৫৮৯৬৭৬৪১২৯২৭ বুিল িলেখ। তাৰ
িপছত েতওঁ েব্লকব’ডর্ৰ অনয্ এটা অংশত ৭৬১৮৩৮২৫৭২৮৭
আৰু তাৰ তলেত ১৯৩৭০৭৭২১ সংখয্ােটা িলেখ, আৰু দুেয়াটা
সংখয্া পূৰণ কিৰ উক্ত সংখয্ােটা উিলয়াই েদখুৱায়। তাৰ িপছত
েতওঁ মুেখেৰ এেকা েনােকাৱাৈক িনজৰ আসন গৰ্হণ কেৰৈগ আৰু
লেগ লেগ দশর্কৰ হাততািলেৰ সভা মুখিৰত ৈহ উেঠ! েডিভদ এম.
বাটর্েন েতওঁৰ ‘Elementary Number Theory’ গৰ্ন্থত িদয়া
ক’লৰ েসই ‘বকৃ্ততা’েটাৰ বণর্নােটা উেল্লখ কৰাৰ েলাভ সামিৰব
েনাৱািৰেলাঁ:

“At the October 1903 meeting of the

American Mathematical Society, the Amer-
ican mathematician Frank Nelson Cole had
a paper on the program with the some-
what unassuming title ‘On the Factoriza-
tion of Large Numbers.’ When called upon
to speak, Cole walked to a board and, say-
ing nothing, proceeded to raise the integer
2 to the 67th power; then he carefully sub-
tracted 1 from the resulting number and
let the figure stand. Without a word he
moved to a clean part of the board and
multiplied, longhand, the product

193, 707, 721× 761, 838, 257, 287.

The two calculations agreed. The story
goes that, for the first and only time on
record, this venerable body rose to give
the presenter of a paper a standing ova-
tion. Cole took his seat without having
uttered a word, and no one bothered to
ask him a question. (Later, he confided
to a friend that it took him 20 years of
Sunday afternoons to find the factors of
M67.)”

িনখুঁত সংখয্াৰ সমব্েন্ধ মািছর্েন উেল্লখ কৰা অনয্ িকছু কথা
পৰৱতর্ী সময়ত সতয্ নহয় বুিল পৰ্মাণ ৈহেছ। উদাহৰণসব্ৰূেপ,
১৯১১ চনত পাৱােছর্ (R. E. Powers) েদখুৱায় েয ২৮৮(২৮৯−১)
এটা িনখুঁত সংখয্া (িযেটা মািছর্েন েতওঁৰ তািলকাত িনখুঁত সংখয্া
িহচােপ উেল্লখ কৰা নািছল)। িকছুবছৰ িপছত পাৱােছর্ পুনৰ
েদখুৱায় েয ২১০৭−১ এটা েমৗিলক সংখয্া, েসেয়েহ ২১০৬(২১০৭−
১) িনখুঁত সংখয্া। এই সংখয্ােটােৱা মািছর্নৰ তািলকাত নািছল।
১৯২২ চনত আন এজন গিণতজ্ঞই (M. Kraitchik) েদখুৱায়
েয মািছর্েন দাবী কৰা আটাইতৈক ডাঙৰ সংখয্ােটা, ২২৫৭ − ১
পৰ্কৃতেত েমৗিলক সংখয্া নহয়।

এই মুহূতর্ৈলেক (অথর্াৎ ২০২১ ৈল) মুঠ ৫১ টা িনখুঁত সংখয্া
আিৱষ্কাৰ ৈহেছ। ইয়াৰ পৰা এটা কথা অনুমান কিৰব পািৰ েয
িনখুঁত সংখয্ােবাৰ অিত িবৰল। এিতয়াৈলেক আিৱষ্কাৰ েহাৱা িনখুঁত
সংখয্ােবাৰৰ িভতৰত আটাইতৈক ডাঙৰ িনখুঁত সংখয্ােটা হ’ল

২৮২৫৮৯৯৩২(২৮২৫৮৯৯৩৩ − ১)।

গিণত িবকাশ | একসপ্তিততম সংখয্া | অেক্টাবৰ – িডেচমব্ৰ, ২০২১ ১৮



পৰ্বন্ধ

এই িনখুঁত সংখয্ােটা ২৩ িনযুত অংকেৰ গিঠত।

বতর্মানৈলেক আিৱষৃ্কত সকেলা িনখুঁত সংখয্াই যুগ্ম।
গিণতজ্ঞসকলৰ মনৈল সঘেন আিহ থকা এটা পৰ্শ্ন হ’ল অযুগ্ম
িনখঁুত সংখয্া আেছেন নাই? এই পৰ্শ্নৰ বতর্মানৈলেক েকােনা
উত্তৰ নাই। যিদও এই পৰ্শ্নৰ বতর্মানৈলেক েকােনা সিঠক উত্তৰ
নাই, গিণতজ্ঞসকেল এটা অযুগ্ম িনখুঁত সংখয্া যিদ থােক েসই
সংখয্ােটাৰ েকেনধৰণৰ ৈবিশষ্টয্ থািকব ইতয্ািদ কথােবাৰ অধয্য়ন
কিৰ আেছ। েযেন, যিদ এটা অযুগ্ম িনখুঁত সংখয্া েপাৱা যায়, েসই
সংখয্ােটা ১০১৫০০ তৈক ডাঙৰ হ’ব লািগব। লগেত েসই সংখয্ােটা
১০৫ েৰ হৰণ নাযাব।

িযেহতু িনখঁুত সংখয্ােবাৰ অিত িবৰল, লগেত এিতয়াও
গিণতজ্ঞসকেল িনখুঁত সংখয্াৰ সম্পেকর্ সমূ্পণর্ৰূেপ জািনবৈল
সক্ষম েহাৱা নাই, েসেয়েহ িনখুঁত সংখয্া বা েতেন ধৰণৰ
ৈবিশষ্টয্ থকা অনয্ সংখয্াৰ িবষেয় অিধক জািনবৈল িনখুঁত সংখয্াৰ
িবিভন্ন সাধাৰণীকৰণ ৈহেছ। ইয়াৰ িভতৰত জুমেকলাৰ সংখয্া
(Zumkeller numbers) উেল্লখেযাগয্। জুমেকলাৰ সংখয্া হ’ল
এেন এটা সংখয্া যাৰ উৎপাদকসমূহক দুটা িভন্ন ভাগত (parti-
tion) ভাগ কিৰব পািৰ, আৰু লগেত এইদেৰ ভাগ কৰা দুেয়াটা
ভাগৰ উৎপাদকসমূহৰ েযাগফল সমান। উদাহৰণসব্ৰূেপ, ২০
সংখয্ােটা এটা জুমেকলাৰ সংখয্া। কাৰণ ইয়াৰ উৎপাদকসমূহ
{১, ২, ৪,৫, ১০, ২০}। আিম এই উৎপাদকসমূহক দুটা ভাগত
ভাগ কিৰব পােৰাঁ য’ত পৰ্িতেটা ভাগৰ েযাগফল সমান হয়।
ক = {১, ২০}; খ = {২, ৪,৫, ১০}। দুেয়াটা ভাগৰ
উৎপাদকসমূহৰ েযাগফল ২১। পৰ্থম েকইটামান জুমেকলাৰ সংখয্া
হ’ল ৬, ১২, ২০, ২৪, ২৮,৩০, ৪০, ৪২, ইতয্ািদ। জুমেকলাৰ আৰু
িনখঁুত সংখয্াৰ এটা অিত গুৰুতব্পূণর্ সমব্ন্ধ হ’ল পৰ্িতেটা
িনখঁুত সংখয্াই এটা জুমেকলাৰ সংখয্া। কাৰণ, ইয়াত পৰ্কৃত
উৎপাদকসমূহক এটা ভাগত ৰািখব পািৰ আৰু সংখয্ােটাক অকেল
এটা ভাগত ৰািখব পািৰ। আৰু অিধক সাধাৰণীকৰণ কিৰ
জুমেকলাৰ সংখয্ােকা সাধাৰণীকৰণ কৰা হয়, ইয়াক k-স্তৰযুক্ত
সংখয্া (k-Layered Numbers) েবালা ৈহেছ। এটা সংখয্াক k-
স্তৰযুক্ত সংখয্া বুিল েকাৱা হ’ব যিদ ইয়াৰ উৎপাদকসমূহক k

টা িভন্ন ভাগত ভাগ কিৰব পৰা যায় আৰু পৰ্েতয্কেটা ভাগৰ
উৎপাদকসমূহৰ েযাগফল সমান হয়। এই ধাৰণাৰ পৰা ক’ব পািৰ
েয জুমেকলাৰ সংখয্ােবাৰ হ’ল k-স্তৰযুক্ত সংখয্া য’ত k = ২
অথর্াৎ জুমেকলাৰ সংখয্ােবাৰ ২-স্তৰযুক্ত সংখয্া। (ঊনসপ্তিততম
সংখয্াৰ (এিপৰ্ল–জুন, ২০২১) ‘গিণত িবকাশ’ৰ ৮৮ নং পৃষ্ঠাত
েকইটামান k-স্তৰযুক্ত সংখয্াৰ িবষেয় ৰসালৈক েকাৱা ৈহেছ।)

েটাকা

• িনখুঁত সংখয্া হ’ল সংখয্াতত্তব্ৰ এটা অিত েৰামাঞ্চকৰ অধয্ায়
বা িবষয়। ইয়াৰ অধয্য়ন অিত পুৰিণ, আৰু অসংখয্ ভুল-
কৰ্িটেৰ পিৰপূণর্। িবিভন্ন গিণতজ্ঞই িনখুঁত সংখয্াৰ সম্পকর্ত
িবিভন্ন ফলাফল আগবঢ়াইেছ। এই সৰু েলখােটাত িবেশষৈক
িনখুঁত সংখয্াৰ পৰ্াৰিম্ভক সময়ৰ িকছু কথা আৰু অিত চমুৈক
েশহতীয়া গেৱষণাৰ িবষেয় আেলাচনা কিৰবৈল েচষ্টা কৰা
ৈহেছ। িনখুঁত সংখয্া সমব্ন্ধীয় িবিভন্ন নতুন ফলাফল আিজও
গিণতজ্ঞসকলৰ গেৱষণাৰ অনয্তম িবষয়, য’ত অতয্াধুিনক
গািণিতক িবষয়-বস্তুৰ পৰ্েয়াগ ঘেট। এই আেলাচনাত িনখুঁত
সংখয্া সমব্ন্ধীয় অেলখ কথা ৈৰ ৈগেছ।

• েলখােটা J J O’Connor আৰু E F Robertson ৰ ‘Per-
fect Numbers’ শীষর্ক েলখােটাৰ আলমত িলখা ৈহেছ।

অনয্ানয্ তথয্সূতৰ্

• েসাণালী সংখয্া, িবপুলেজয্ািত শইকীয়া। ষু্টেডণ্টচ্ ষ্ট’ৰচ্।

• Elementary Number Theory, David M. Burton.
Tata McGraw-Hill Education.

• Odd Perfect Numbers: A Triptych, William Dun-
ham. The Mathematical Intelligencer

• Some Properties of Zumkeller Numbers and k-
Layered Numbers, P. J. Mahanta, M. P. Saikia,
D. Yaqubi. Journal of Number Theory.

৬ ক বাদ িদ িযেকােনা এটা যুগ্ম িনখুঁত সংখয্াৰ অংকেবাৰ যিদ েযাগ কৰা হয়, তাৰ িপছত
ফলাফল ৰূেপ েপাৱা সংখয্ােটাৰ অংকেবাৰ যিদ েযাগ কৰা হয়, আৰু এেনদেৰ কিৰ ৈগ থকা
হয়, েতেন্ত এেকবােৰ েশষত েযাগফলেটা ১ েপাৱা যায়। েযেন: ৮১২৮ → ১৯ → ১০ → ১।
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